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Evaluación de corto-circuito

P ∧Q

Lógica condidicional de tres valores de verdad

C = {T, F, U}

∧ T F U
T T F U
F F F F
U U U U

∨ T F U
T T T T
F T F U
U U U U

’
T F
F T
U U
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C como espacio topológico estructurado

• C = {T,F,U}

• Topoloǵıa Discreta

• Orden parcial de más definido

•
•?

??
??

? •������
T F

U
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Para un álgebra A ∈ C, el conjunto HomC(A,C) como

subespacio de CA, está en la categoŕıa P.

Dado P ∈ P, el conjunto HomP(P,C) es una subalge-

bra de CP , y está en la categoŕıa C.

E,D : C � P

A 7→ HomC(A,C)

HomP(P,C) ← [ P

5



Teorema 1 (3). Los funtores D y E, descritos arriba,

establecen una dualidad entre las categoŕıas C y P.

Más exactamente,

• dado P ∈ P, P ≈ ED(P ), via la función de evalu-

ación

ev : P → HomC(HomP(P,C), C)

x 7→
{
evx : HomP(P,C) → C

ϕ 7→ ϕ(x),

• dado A ∈ C, A se sumerje en DE(A), via la función

de evaluación

ev : A → HomP(HomC(A,C), C)

a 7→
{
eva : HomC(A,C) → C

ψ 7→ ψ(a).
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Exite A7 ∈ C con |A7| = 7 y |DE(A7)| = 11.

Ejemplo 2. A7 = {UU,UT, UF, TU, FU, TT, FF}
is a subalgebra of C2.

P = HomC(A7, C) = {⊥, π1 w∧π2, π1, π2}

•
•

•
??

??
??

? •�������
π1 π2

h2(π1, π2)

⊥

π1 U U U F T F T T T F F
π2 U T F U U F T T F T F

h2(π1, π2) U U U U U F T U U U U
⊥ U U U U U U U U U U U

7



Estructura adicional en los espacios topológicos

hn : Cn → C

(x1, . . . , xn) 7→


U si algún xi = U
T si todo xi = T
F si todo xi = F

C = 〈C,≤, (hn|n ∈ N), τ〉

donde τ es la topoloǵıa discreta.

P = IScP (C)

Con este nuevo P, aún tenemos

E(A) ∈ P, para cada A ∈ C,

y

D(P ) ∈ C, para cada P ∈ P.
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Teorema 3. Los funtores D y E, descritos arriba, es-

tablecen una equivalencia dual entre las categoŕıas C
y P. Más exactamente,

• dado P ∈ P, P ≈ ED(P ), via la función de evalu-

ación,

• dado A ∈ C, A ≈ DE(A), via la función de evalu-

ación.
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Lema 4. Sea P ∈ P y ψ : P → C. Si ψ preserva h2

entonces preserva el orden parcial.

Prueba.

dom(h2) = {UU,UT, UF, TU, FU, TT, FF}

h2(a, b) = min(a, b), para cualquier (a, b) ∈ dom(h2).

P ⊆ CI. Supongamos que x, y ∈ P son tales que x ≤ y.

xi ≤ yi para todo i ∈ I

(xi, yi) ∈ dom(h2), con h2(xi, yi) = xi

h2(x, y) = x

Como ψ preserva la operación parcial h2

(ψ(x), ψ(y)) ∈ dom(h2) y

h2(ψ(x), ψ(y)) = ψ(h2(x, y)) = ψ(x)

ó sea ψ(x) ≤ ψ(y).
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