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Evaluacion de corto-circuito
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Logica condidicional de tres valores de verdad

C={T,F,U}
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C como espacio topologico estructurado
o C ={T,F,U}
e Topologia Discreta
e Orden parcial de mas definido
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Para un algebra A € C, el conjunto Homg(A,C) como
subespacio de CA, esta en la categoria P.

Dado P € P, el conjunto Homp(P,C') es una subalge-
bra de CF¥, v esta en la categoria C.

E.D: C — P
A — Homg(A, C)
Homp(P,C) < P



Teorema 1 (3). Los funtores D y E, descritos arriba,
establecen una dualidad entre las categorias C y P.
Mas exactamente,

e dado P € P, P~ ED(P), via la funcion de evalu-
acion
ev: P — Homg(Homp(P,C),C)
. ) evz Homp(P,C) — C
v = o(z),

e dado A € C, A se sumerje en DE(A), via la funcion
de evaluacion
ev: A — Homp(Hom:(A,C),C)
evg . Homg(A,C) — C
a
{ (1 — ¢(a).



Exite A7 € C con |A7| =7y |DE(A7)| = 11.

Ejemplo 2. A; ={UU,UT,UF, TU, FU, TT, FF'}
is a subalgebra of C?.

P = HomC(A7,C) — {J—77T1’4V\7T277T177T2}

T1e ® 7D
\\'/zz(ﬂl,ﬁz)
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Estructura adicional en los espacios topologicos

hn - cm — C
U sialgun x; =U
(z1,...,2Zn) — T sitodoxz;, =T

F sitodo z; = F

C=(C, < (hnneN),)

donde 7 es |la topologia discreta.

Con este nuevo P, aun tenemos

E(A) € P, para cada A € C,

D(P) € C, para cada P e P.



Teorema 3. Los funtores D y E, descritos arriba, es-
tablecen una equivalencia dual entre las categorias C
y P. Mas exactamente,

e dado P € P, P~ ED(P), via la funcion de evalu-
acion,

e dado A e (C, A~ DE(A), via la funcion de evalu-
acion.



Lema 4.Sea Pe P yy . P — C. Siiy preserva ho
entonces preserva el orden parcial.

Prueba.

dom(hy) = {UU,UT,UF,TU, FU,TT, FF}

ho(a,b) = min(a,b), para cualquier (a,b) € dom(ho).

P C c!. Supongamos que x,y € P son tales que = < y.

x; <y; paratodo 1€l
(z;,y;) € dom(hs), con ho(x;,y;) = x;

ho(z,y) = =

Como 1 preserva la operacion parcial ho

(P(x),¥(y)) € dom(ho) y
ha(¥(x), ¥ (y)) = ¢(ha(z,y)) = ¥(x)
6 sea y(z) < ¥P(y). L]
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